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Aufgabe 1

Betrachten Sie den zweimaligen Wiirfelwurf mit einem fairen Wiirfel.

a) Beschreiben Sie das Experiment mittels eines geeigneten Mafiraumes (€, F, P) und geben Sie die
Zahldichte der Verteilung P an.

b) Definieren Sie eine reelle Zufallsvariable X, welche die Anzahl der Wiirfe beschreibt, in denen
der Wiirfel die Augenzahl 6 zeigt. Leiten Sie die Verteilung von X auf dem Messraum (R, B) her
und geben Sie die zugehorige Dichte fx und Verteilungsfunktion Fx an. Skizzieren Sie die beiden
Funktionen.

Aufgabe 2
Zeigen Sie, dass die durch
x, reQn(o,1]
fl@):=¢ 1—z, z€Qn]0,1]
0, sonst.

auf R definierte Funktion nicht Riemann-, aber Lebesgue-integrierbar ist. Geben Sie [ fd\ explizit
an.

Hinweis: Um zu iiberpriifen, ob f Riemann-integrierbar ist, muss untersucht werden, ob die Ober-
und Untersummen von f den gleichen Grenzwert besitzen (Zeichnung ist hilfreich).

Aufgabe 3
Sei der Meiraum (R, B) sowie die mefibare Funktion f : R — R mit

w f(w) = wly(w)

gegeben. Berechnen Sie fiir das Lebesguemafi A und das Z&hlma8} pz

a)
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fduz firn e N
[0.n]

Aufgabe 4

Es sei

fn i R—=R,
fn(z) =22 - Iy () + n? T oo, —n)U(n,00) (), mEN.

Entscheiden Sie, ob lim / fndX und / lim f, d\ gleich sind und bestimmen Sie diese Werte.
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