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Aufgabe 1

Seien (€2, A, P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und sei
C,eA mit P(C,) >0 VneN,
so dass C,, N C,, = 0 ftir n # m und

a=Jc,

neN
Sei C die von C, Cy, Cs, . .. erzeugte o-Algebra. Sei X € £1(Q, A, P).
Wie sieht dann EP[X ‘ C} aus?

Aufgabe 2

Es sei p ein Wahrscheinlichkeitsmaf§ auf (R?,982). m; bzw. 7, bezeichne die kanonische
Projektion (x,y) — x bzw. y von R? auf die z- bzw. y-Achse. Die Bildmafie 7 (x) bzw.
mo(p) heiflen dann Marginalmafle von p.

Man zeige, dass aus der Existenz einer Dichte f fiir x4 bzgl. \? die Existenz einer Dichte
fiir jedes der beiden Marginalmafle folgt und gebe die Dichten an.

Aufgabe 3

Seien (€2, A), (2], A]) und (QJ, A}) Messraume. Sei P ein Wahrscheinlichkeitsmafl auf
(2, A). Seien

X1 (QaA) — (9{7'/4{)
X2 : (Q7"4> — (92/7“45)

stochastisch unabhéngige Zufallsvariablen. Sei
o QxQ—R

eine A/ ® A’ -messbare Funktion, so dass
1 2 )

X
()OO<X:>E£1(97A7P) 9

sowie eine A - messbare Abbildung
b Q) —5 R
11— Ep(p(a1, X2)) = /ﬂ (21, Xa(w)) P(dw)

Zeigen Sie:
EP[SO(Xl,Xz) ‘ Xl} = ¢P10Xy

Ubung: Mo 14-16h -1- Bearbeitung: 19.12.2016



